第三节 群的同态

重点、难点：群同态所保持的元素的性质.
一. 群与代数结构之间的比较

设
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为一个带有运算（也称为乘法）的非空集合.若
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定理2.3.1 设
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为满同态映射，则
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也是一个群.

证（I）显然（因为代数运算有封闭性）

  （II）由定理1.6.1可知，
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中的运算满足结合律.
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从而
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故
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为一个群.

例 2.3.1 书上
[image: image28.wmf]41

P

的例1.

例 2.3.2 (定理中的
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二 群与群的元素之间的比较

定义 2.3.1  设
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则称
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定理2.3.2 设
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证明：（1） 设
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由消去律知，
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(3) 设
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注：若
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