
第七节 子群的陪集
    基本概念：陪集.

   重点、难点：陪集与分解的关系，Lagrange定理.
一般情形下，利用子集来研究集合常要考虑集合的分类，但集合的分类和集合上的元素间的等价关系是一一对应的.那么集合论中的等价关系，划分和商集的概念相应于群论该是什么呢？

此外，群论中的定理分为两类
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本节就是研究一个定量的陪集.
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一  陪集分解

   例1  在整数加群
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  换一个观点来看：

  考虑子集
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  于是上述等价关系可以解释为
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  将上述思想推广到一般情形

  设
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，（H是群G的一个子群），在G中定义个关系
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是一个等价关系.由此等价关系可以确定群G的一个分类.这样的类有一个特殊的名字.(下节中我们将讨论商集
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     定义2.7.1  设
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由上述等价关系
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所决定的类称为H的左陪集.包含元素
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的左陪集记为
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定理2.7.1  设
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证  若
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反过来，若
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 事实上，可以证

     命题2.7.2  
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例2    设
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易证
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于是子群H把整个
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从而三个左陪集合构成
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关于子群
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的左陪集分解.
假如考虑下列等价关系
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也是一个等价关系，也决定了
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的一个分类.
定义2.7.1′设
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所决定的类称为
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的右陪集，
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所在的等价类记为
[image: image47.wmf]Ha

.
定理2.7.1′设
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同样有与命题2.7.2类似的命题.

例3 例2中
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注 左、右陪集未必相等，即未必有
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但左、右陪集的个数一定相等，即

定理2.7.3 设
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故右陪集
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为单射：
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故
[image: image74.wmf]f

为
[image: image75.wmf]r

S

到
[image: image76.wmf]l

S

的一个映射.

定义2.7.2 设
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二、（Lagrange）拉格朗日定理

下面我们讨论
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引理2.7.4 设
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故
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定理2.7.5（Lagrange定理）设
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注：1. 由Lagrange定理可知，子群
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推论2.7.6 有限群
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推论2.7.7 素数阶群为循环群
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